
 2016 מועד א רת גלואהומבחן בת

 ד"ר אליהו מצרי

 השאלות. 4כל יש לענות על 

 יש לנמק היטב כל טענה ומעבר שאתם עושים.

 משך הבחינה: שעתיים וחצי )לאחר הארכה(

 חומר עזר מותר: אין.

 :1שאלה 

 של שדות. הרחבה פשוטה הגדר מהי (א
 היא הרחבה פשוטה. 𝐹הוכח כי כל הרחבה ספרבילית סופית של שדה אין סופי.  𝐹יהי  (ב

 :2שאלה 

𝑝(𝑥)יהי  = 𝑥64 − 𝑥  פולינום מעלF2 (שדה עם שני איברים). 

נמקו -לגורמים אי פריקים  𝑝(𝑥)מצא כמה פולינומים אי פריקים מכל דרגה משתתפים בפירוק של 

 היטב את תשובתכם.

 

 :3שאלה 

𝑝(𝑥)יהי  = 𝑥4 −  .Qפולינום מעל  7

:𝐸]וחשב את  𝑝(𝑥)של , 𝐸, את שדה הפיצולמצא  (א 𝑄]. 
יש לפרט את פעולת היוצרים על שורשי ) ע"י מציאת יוצרים ויחסים 𝐺𝑎𝑙(𝐸/𝑄)את חשב  (ב

 (. מהי החבורה שקבלתם?הפולינום
Qשדות ביניים  5מצא  (ג ⊂ 𝐾 ⊂ 𝐸מימד מעל ו . יש לתת יוצרים לכל תת שדהQ . 

 

 :4שאלה 

Gאיברים( ותהי  𝑝)שדה עם  Fpהשדה מעל  𝑝הרחבת שדות ממימד  𝐾תהי  =< 𝜎 חבורת   <

 הגלואה של ההרחבה.

 וחשבו את הפולינום האופייני שלו.  𝐾כעל אופרטור לנארי הפועל על  𝜎חשבו על  (א

𝜎הוכיחו כי  (ב − כך  𝐾של  ,B,  ולכן לפי אלגברה לינארית קיים בסיס 𝑝סדר נילפוטנטי מ 1

𝜎]שהמטריצה המייצגת  − 1]𝐵  בלוק ג'ורדן מסדר𝑝. 

 .𝐵[𝜎]השתמשו בסעיף ב על מנת למצוא את  (ג

𝑥על מנת להוכיח שקיים יף ג השתמשו בסע (ד ∈ 𝐾  כך ש𝜎(𝑥) = 𝑥 + 1. 
 

 

 

 בהצלחה!


