
  2 תרגיל  -מבוא לטופולוגיה  
 

 1שאלה 

𝑥𝑛הסדרה  .מרחב מטרי 𝑀יהיה  הגדרה.  ∈ 𝑀   נקראת

𝑛0אם קיים  לבסוף הקבוע ∈ ℕ  וקיים𝑎 ∈ 𝑀  כך ש-  

𝑛 ≥ 𝑛0 ⇒ 𝑥𝑛 = 𝑎  . 

 ת.ססדרה קבועה לבסוף מתכנתוכיחו שא'  

,𝑀)סדרה במ''מ   𝑥𝑛תהי ב'  𝑑) ל תהמתכנס-𝑥 קיים  . יהיה

𝜀0 > 𝑥𝑚  שני איבריםכך שלכל    0 ≠ 𝑥𝑛  מתקיים 

𝑑(𝑥𝑚, 𝑥𝑛) ≥ 𝜀0 . 

 קבועה לבסוף.  𝑥𝑛-ש תוכיחו

,𝑀)סדרה במ''מ   𝑥𝑛תהי ג'  𝑑) ל תהמתכנס-𝑥 תהי .{𝑥𝑛  } 

 קבועה לבסוף.  𝑥𝑛-ש תוכיחו קבוצה סופית .

 

 2שאלה 

,𝑀)סדרת  קושי במ''מ   𝑥𝑛תהי  𝑑) תהי .𝑥𝑛𝑖
תתסדרה  

𝑥𝑛𝑖 -שלה כך ש
→ 𝑎.  תוכיחו שגם𝑥𝑛 → 𝑎. 

 

 3שאלה 

,𝑀)של מ''מ  𝐴קבוצה תתהגדרה.  𝑑)  אם חסומהנקראת 

,𝐵(𝑥0קיים כדור  𝑅)  כך ש- 𝐴 ⊆ 𝐵(𝑥0, 𝑅)  . 

,𝑀)במ''מ  𝑥𝑛סדרה הגדרה.  𝑑)  קבוצת  אם חסומהנקראת

 איבריה חסומה.

 סדרת קושי חסומה.ש תוכיחו



 

 4שאלה 

 .   מרחב מטרי𝑀  יהיה 

𝑀יהיו א'  ∋ 𝑎 ו-  𝑓: 𝑀 → ℝ -  פונקציה כך שלכל: 𝑀 ∋ 𝑥 𝑓(𝑥) = 𝑑(𝑥, 𝑎) 

. 

 רציפה. פונקציה 𝑓-להוכיח ש 

,𝑓יהיו  ב'  𝑔: 𝑀 → ℝ𝑛 כאשר מטריקה ב פונקציות רציפות-ℝ𝑛 .אוקלידית 

𝑓 -ש להוכיח  + 𝑔 רציפה. פונקציה 

 

 

 

 

 

 


